INTEGRAL

UYGULAMALAR

o BiLivor MUSUNT

¥ Belirli integral!
¥ Alan ve hacim hesapiar!

¥ BELIRLI INTEGRAL: Integral islemi bir toplamin limiti olarak da
tanimlanabilir. Integral islemi bir limit olarak tanimlandidinda belirli

integral adini alir ve f: seklinde gésterilir. a ve b dederleri, sirasiyla
integralin alt ve dst simirlandir. Bu tanmima gére, _f{z} fonksiyonu
F(z) fonksiyonunun tiirevi olmak Uzere,

[ #e)de = @), = P - Fl@)
olur.

= Belirll integralde, C belirsiz sabiti bulunmaz.
o [ (2* +1)dz integralini hesaplayalim.

f{zﬂ +1)de= (%r" +2) [ = (243+0)— (9+3) =240
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BELIRLT INTEGRALIN SZELLIKLERE

k,a,b,c € Rvea < c < b olmak dzere,

1. [j{z}dz ~0

2. [ fe)dz = - [ f(o)dz
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3. [ f(z)dz = f fe)de + [ f(z)de
4. [kf[z}dzzk f(z)dz

5. [ (#e) % oe)) do = [ fle)do = [ f(e)da

» ALAN HESABI: Analitik dizlemde y = f(z) fonksiyonu ile verilmis bir

edrinin, y = 0, £ = a ve & = b dodrulan ile sinirladig alan, a < b

olmak dzere,
A= f f(z)dz

belirli integraline esittir.

o v —z* +4 paraboliiniin =
ekseni ile sinirladigr alani
bulalim.

Istenen alan, yandaki sekilde
gdriilen tarall bdlgedir. Parabol +

ekseniniz=—-2vex=2
noktalarinda kestigini gdre,
simirfanan alanin dederi
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_ 2, p
/:{_12 T"ijd-’-:—?'!'4zl_2

-(-5+9)-(-9)

a2
= — br?

3

olacaktir.

Simdi de aymi parabolin y ekseni ve & = £1 dodrulari ile simirladign
alanr bulalim,

[11{_12 +4)dz = __—:?3 -9-4311_1

=(-5+9-(G-9)

22
= ? .|I:II'2

Analitik dizlemde f(z) ve g(z) gibi iki edri arasinda kalan ve z = a,
z = b dofjrulan ile sinirlanan alan

A= [ () - o)) da

belirli integrali ile bulunur.

" o fB)=—"+4ve glz) =2?
paraballeri arasinda kalan
4 alanr bulalim,

Istenen alan sekildeki taral
balgedir. Tki edrinin kesisme
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® olduduna gdre, belirli integralin simirlarr bu
dederler olacaktr:

W )
f_ﬁ{‘f +4—o?)da =j_.ﬁ{—2::2 +4)de
PYCR

» HACIM HESABI: Analitik diizlemde y = f(z) fonksiyonu ile verilmis bir
efirinin, 2 = a ve & = b dodrulan ile sinirlanan parcasinin 2 ekseni

etrafinda 360 derece déndUrilmesi ile olusacak cismin hacmi, a < b
olmak Ozere,

v=r [ ) da

belirli integraline esittir.
e Bir kiirenin hacmini bulalim.,

Merkezi orijinde bulunan, yarigapi v olan bir gemberin & ekseni
tzerinde kalan bilimi, ¢ ekseni etrafinda 360 derece dindirilirse bir

kiire elde edilir. Béyle bir cemberin denklemi i =* — 2* oldudunu
gdre, kiirenin hacmi

frj_.r{rz—zz]dz (e 1) [

[(e-9)-(++9)

. 2 = noktalar
-14 14 4
="+ 4 =§1'r1"‘EI br?
2 =—w2=-14
- { ! V2 olacaktrr,
. Z=v2214 ®
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